
Matematyka, edycja 2024/2025, etap I

Zadanie 1. Suma obj¦to±ci kuli i sto»ka, którego przekrój osiowy jest trójk¡tem rów-

nobocznym, wynosi π. Wyznacz promie« kuli i promie« podstawy sto»ka, dla których

iloczyn obj¦to±ci kuli i obj¦to±ci sto»ka jest najwi¦kszy.

Zadanie 2. Rozwi¡» równanie

−8 sin2 x+ 8 cos2 x+ tg x+ ctg x = 0.

Zadanie 3. W ci¡gu (an): a1 = 4, a2 = 20 oraz dla ka»dego n ∈ N, an+2 = 4an+1 − an.
Udowodnij, »e »aden spo±ród wyrazów tego ci¡gu nie jest podzielny przez 3.

Zadanie 4. Trzy okr¦gi s¡ ze sob¡ parami styczne zewn¦trznie. Udowodnij, »e iloczyn

dªugo±ci ich promieni jest równy podwojonemu iloczynowi promienia okr¦gu opisanego na

trójk¡cie, którego wierzchoªkami s¡ ±rodki tych trzech okr¦gów oraz pola trójk¡ta, którego

wierzchoªkami s¡ punkty styczno±ci tych trzech okr¦gów.


