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Zadania z matematyki - etap I

Zadanie 1. Niech a, b b¦d¡ liczbami caªkowitymi. Udowodnij, »e je»eli 3 dzieli a2 + b2,
to 3 dzieli a oraz 3 dzieli b.

Zadanie 2. Wyznacz liczb¦ rozwi¡za« równania:

9x + 2m3x +m2 +m− 2 = 0

w zale»no±ci od parametru m.

Zadanie 3. Dane s¡ punkty na pªaszczy¹nie: A(0, 0), B(2, 0) i C(0, 2). Niech S b¦dzie

zbiorem takich punktów D na pªaszczy¹nie, dla których oba trójk¡ty ABD i ACD s¡

jednocze±nie rozwartok¡tne i ich odlegªo±¢ od punktu A nie przekracza 2. Oblicz pole

�gury S.

Zadanie 4. Niech n > 3. Ze sko«czonego ci¡gu arytmetycznego a1, a2, · · · , an o nieze-

rowej ró»nicy wylosowano trzy ró»ne liczby. Oblicz prawdopodobie«stwo, »e te liczby w

wylosowanej kolejno±ci utworz¡ ci¡g arytmetyczny.


